
 

 

 

 

Условие 

 

Найти общее решение или общий интеграл дифференциального уравнения 
x

y
yyx ln . 

 

Решение 

 

y

x
yyx ln , 

y

x

x

y
y ln . 

 

Это однородное дифференциальное уравнение. Замена   xxuy  , uxuy  . 

 

u
uuxu

1
ln ; uuuxu  ln ;  1ln  uu

dx

du
x . 

 

Если 01ln u , то 
e

u
1

 . Так как при 
e

u
1

  имеем 0
dx

du
x  и   01ln  uu , то функция 

e
u

1
  

– решение уравнения  1ln  uu
dx

du
x . Следовательно, функция 

ex

y 1
 , т.е. 

e

x
y   – решение заданного 

уравнения. Пусть 
e

u
1

 , тогда получим: 

 

  x

dx

uu

du


1ln
. 

 

При 0C  получим: 

 

   
 x

dx

uu

du

1ln
; 

 
 





x

dx

u

ud

1ln

1ln
; Cxu lnln1lnln   

 
 





x

dx

u

ud

1ln

1ln
; Cxu lnln1lnln  ; 

x

C
u ln1lnln  ; 

x

C
u 1ln ; 

1

 x

C

eu . 

 

Так как 
x

y
u  , то 

1

 x

C

e
x

y
, x

xC

exy



 . 

 

Решение 
e

x
y  , найденное ранее, получается из выражения x

xC

exy



  при 0C . 

Следовательно, общее решение будет таким: x

xC

exy



 , RC . 

 

Ответ: x

xC

exy



 , RC . 
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