
 

 

 

 

Условие 

 

Исследовать функцию на выпуклость, вогнутость, найти точки перегиба графика функции: 
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Решение 
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Найдём область определения заданной функции: 
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Неравенству   01
2
x  удовлетворяют все значения Rx , поэтому и исходное неравенство 
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 будет выполнено при всех Rx , а значит область определения такова:     ;yD . 
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Если 01 2  x , т.е.  1;1x , то 01 2  x , поэтому 
22 11 xx  , значит 
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случае 
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 . При 01  x  имеем 0y , поэтому при  0;1x  функция вогнута. При 

10  x  имеем 0y , т.е. при  1;0x  функция выпукла. Точка  0;0  является точкой перегиба. 

Если 01 2  x , т.е.     ;11;x , то   111 222  xxx , поэтому 
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Отсюда следует, что 
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 . При 1x  имеем 0y , а при 1x  имеем 0y . При  1;x  

функция выпукла, а при   ;1x  функция вогнута. 

 

Отдельно рассмотрим случаи 1x  и 1x . Если 1x , то 0y , а если 01  x , то 0y , 

т.е. y   меняет знак при переходе через точку 1x . Однако в этой точке получим: 
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Следовательно, точка 1x   не является точкой перегиба (это угловая точка). Аналогично 

точкой перегиба не будет и 1x  (это тоже угловая точка). 
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Ответ: функция выпукла при  1;x  и  1;0x ; функция вогнута при  0;1x  и   ;1x . 

Точка перегиба:  0;0 . 

 

 

2) 
22 xxey   

 

Область определения:   RyD  . 
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Так как 02
22  xxe  Rx , то знак второй производной будет зависеть только от знака 

выражения 142 2  xx . 
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Следовательно, точки 
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