
 

 

 

 

Решение 

 

Вычислить тройной интеграл  
V

dxdydzyx 22  с помощью сферических или цилиндрических 

координат.  

xyxV 2: 22  , 2 zx , 0z . 

 

Решение 

 

Чтобы представить, какую поверхность задаёт уравнение xyx 222  , преобразуем его: 
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Полученное уравнение в плоскости Oxy  определяет окружность с центром в точке  0;1  с 

радиусом 1, а в трёхмерном пространстве это уравнение определяет круговой цилиндр. 

 

Уравнение 2 zx  определяет плоскость, которая отсекает тело сверху. Эта плоскость 

параллельна оси Oy . Условие 0z  определяет ту часть цилиндра, которая расположена над 

плоскостью Oxy . 

 

 
 

В проекции на плоскость Oxy  получим окружность xyx 222   с центром в точке  0;1  и 

радиусом 1: 
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Перейдём в цилиндрическую систему координат. Уравнение «накрывающей» плоскости 2 zx  

станет таким: 

 

.cos2;2cos   zz  

 

Для данного тела имеем:  cos20  z . Уравнение xyx 222   примет такой вид: 

 cos22  , откуда  cos2 .  
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Так как функция косинус – чётная, то подынтегральная функция также будет чётной. Пределы 

интегрирования симметричны, поэтому: 
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Ответ: 
45

12822 
V

dxdydzyx . 
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