
 

 

 

 

Условие 

 

Найти центр тяжести однородного тела, ограниченного указанными поверхностями: 
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Решение 
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 определяет трёхосный эллипсоид. 

 

 
 

Так как 0x , 0y , 0z , то данное тело расположено в первом октанте. Тело однородное, 

поэтому плотность   постоянна. Координаты центра тяжести будут такими: 
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Интеграл 
G

dxdydz  равен объёму тела, т.е. 
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 объёма эллипсоида: 

 

abcabcVdxdydz
G


6

1

3

4

8

1

8

1
 . 

 

Перейдём в сферическую систему координат по таким формулам: 
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Модуль якобиана:  sin2 abcJ . 
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математическому анализу, дифференциальным уравнениям и иным предметам университетского курса математики. 

https://tutor.com.ru/


.
1644

1
12sin

4

1

2

1

4
sin2cos

2

1

2

1
cos

sincossincossin

2
2

2/

0

1

0

4
2/

0

2
2

0

1

0

3
2

0

2

2

0

1

0

2

0

232
2

0

1

0

2

0

22

bca
bcabcadddbca

dddbcadddbcaxdxdydz
G















  
























    

 

 

 

.
1644

1
1

2sin
4

1

2

1

4
cos2cos

2

1

2

1
sin

sinsinsinsinsin

2
2

2/

0

1

0

4
2/

0

2
2

0

1

0

3
2

0

2

2

0

1

0

2

0

232
2

0

1

0

2

0

22

cab
cab

cabdddcab

dddcabdddcabydxdydz
G
















  


























    

 

 

  .
162

1

4

1

22

sin

4
sinsin

cossincossin

2
2

2/

0

2
1

0

4
2/

0

2
2

0

1

0

3
2

0

2

2

0

1

0

2

0

32
2

0

1

0

2

0

22

abc
abcabcdddabc

dddabcdddabczdxdydz
G












  







    
 

 

8

3

6

1
16

2

a

abc

bca

xC 





; 
8

3

6

1
16

2

b

abc

cab

yC 





; 
8

3

6

1
16

2

c

abc

abc

zC 





. 

 

Искомая точка: 








8

3
;

8

3
;

8

3 cba
. 

 

Ответ: 








8

3
;

8

3
;

8

3 cba
. 

 

 
Решебник по высшей математике – сборник решённых задач по линейной алгебре,  

аналитической геометрии, математическому анализу, высшей математике и другим предметам. 
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