
 

 

 

 

Условие 

 

Найти объём тела, заданного неравенствами 491 222  zyx , 0 yx , 
33

2222 yx
z

yx 



 . 

 

Решение 

 

Данное тело ограничено сферами 1222  zyx  и 49222  zyx  с центром в начале 

координат и радиусами 11 R  и 72 R , а также конусом 
3

22
2 yx

z


  и плоскостями xy  , 0y . Все 

эти поверхности симметричны относительно плоскости Oxy , поэтому данное тело симметрично 

относительно данной плоскости. Пусть 1V  – часть тела, расположенная над плоскостью 0z , тогда 

объём тела будет таким: 12VV  . Над плоскостью Oxy  получим: 

 

 
 

В сферической системе координат получим: 
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Для данного тела получим: 0
4

 


, 71   , 
23





 . 
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Ответ: 
4

57
. 
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